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 Chƣơng 1. CƠ SỞ TOÁN HỌC 

 

 1.1. Giới hạn hàm số: 

 1.1.1. Định nghĩa giới hạn hàm số 

 Hàmsố f đƣợc gọi là có giới hạn l khi x dần đến a, ký hiệu là lim ( )



x a

f x l , nếu

 0, 0 : , \{ } thì | ( ) -   | .        x a a a f x l      

 Hàm số f đƣợc gọi là có giới hạn l  khi x dần đến vô cùng, ký hiệu là lim ( )



x

f x l , 

nếu 0, 0 : | |  thì |  ( ) -  | .      A x A f x l   

 1.1.2. Định nghĩa giới hạn một phía 

Số 1l đƣợc gọi là giới hạn trái của f(x) tại a, kí hiệu là 1lim ( ) ( )





 

x a
f x f a l  nếu: 

  10, 0 : , | ( ) - |        x a a f x l     

 Số 2l đƣợc gọi là giới hạn phải của f(x) tại a, kí hiệu là 2lim ( ) ( )





 

x a
f x f a l  nếu: 

  20, 0 : , | ( ) - |        x a a f x l     

 1.1.3. Tính chất của giới hạn 

 Tính duy nhất của giới hạn: Nếu  lim ( )



x a

f x l  thì l  là duy nhất. 

 Tính bị chặn: Nếu lim ( )



x a

f x l  thì  ( )f x  bị chặn trong một lân cận của a. 

 Nguyên lí kẹp: Cho ba hàm số f,g,h thỏa mãn: ( ) ( ) ( ),   f x g x h x x X , nếu

lim ( ) lim ( )
 

 
x a x a

f x h x l thì lim ( ) .



x a

g x l  

 Giới hạn của hàm hợp: Cho : , : f X R g Y R  và  ( ) .f X Y  Giả sử 

lim ( )



x a

f x b  và lim ( ) ( )



y b

g y g b thì  lim ( ( )) ( )



x a

g f x g b . 

 Giới hạn của hàm đơn điệu: Cho hàm :( , ) , ( , ) f a b R a b R  và là hàm đơn điệu 

tăng. Nếu f bị chặn trên thì tồn tại  lim ( ).
x b

f x  

 Một số giới hạn đáng nhớ: 

0 0 0 0

sinx tgx 1 ln( 1)
lim lim lim lim 1,

x x x x   

 
   

x

x x x x

e x
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1

0
lim(1 ) .


 x

x
x e  

 Ngƣời ta chứng minh đƣợc rằng nếu f  là hàm sơ cấp xácđịnh tại a thì

lim ( ) ( )



x a

f x f a  

 1.1.4. Định nghĩa vô cùng bé 

Hàm sốα(x)đƣợc gọi là vô cùng bé ( VCB)  khi ,x a nếu lim ( ) 0



x a

x  (a có thể là  ). 

 1.1.5. Định ngĩa so sánh các vô cùng bé 

Cho ( ), ( )x x   là các VCB khi x a . 

 Nếu lim 0



x a




 thì ta nói rằng ( )x  là VCB cấp cao hơn ( )x khi x a , ký hiệu 

( ) o   . 

 Nếu lim , 0


 
x a

c c



hữu hạnthì ta nói rằng ( ), ( )x x   là các VCB ngang cấpkhi 

x a . 

 Đặc biệt nếu 1c thì ta nói rằng  ( ), ( )x x   là các VCB  tƣơng đƣơng khi x a

. Ký hiệu ( ) ~ ( ).x x   

 1.1.6. Định nghĩa vô cùng lớn 

 Hàm số A(x)đƣợc gọi là vô cùng lớn (VCL) khi x a  nếu ( ) ,A x  khi 

,x a  (a có thể là  ). 

 Hàm số ( )A x  là VCL khi x a  khi và chỉ khi  
1

( )A x
 là VCBkhi x a . 

 1.1.7. Định nghĩa so sánh các vô cùng lớn 

Cho ( ), ( )A x B x  là các VCL khi x a  

 Nếu 
( )

lim
( )

 
x a

A x

B x
 thì ta nói ( )A x  là VCL cấp cao hơn ( )B x khi x a . 

 Nếu 
( )

lim 0
( )

 
x a

A x
c

B x
hữu hạnthì nói A,B là VCL ngang cấp khi x a . 

 Đặc biệt 1c  thì ta nói A,B là các VCL tƣơng đƣơng khi x a , kí hiệu 

( ) ~ ( )A x B x . 
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 1.2. Hàm số liên tục 

 1.2.1. Định nghĩa hàm số liên tục : Giả sử X là một tập hợp số thực ( X    ) và 

:f X   

a. Hàm f đƣợc gọi là liên tục tại 
ox   nếu:  

i. 
ox X  

ii.  ε 0, δ δ ε 0     sao cho x X  thỏa mãn δox x    , ta có: 

    εof x f x   

b. Hàm f gọi là liên tục trên X nếu f liên tục tại mọi điểm trên tập X. 

c. Trƣờng hợp f  không liên tục tại 
ox X , ta nói f gián đoạn tại 

ox  và 
ox  là 

điểm gián đoạn của hàm số f 

 1.2.2. Định nghĩa :Giả sử X là một tập hợp số thực ( X    ) và :f X  . Hàm 

số f đƣợc gọi là liên tục trái ( phải ) tại điểm 
ox  nếu: 

i. 
ox X  

ii.  ε 0, δ δ ε 0     sao cho x X  thỏa mãn δo ox x x    

 ( δo ox x x    ), ta có:     εof x f x 
 

 1.2.3. Định lí 1.2.3 Hàm số f liên tục tại điểm 
ox khi và chỉ khi f liên tục phải và 

liên tục trái tại 
ox . 

 1.2.4. Định nghĩa hàm liên tục trên khoảng, đoạn 

 Hàm ( )f x  liên tục tại mọi điểm  ,x a b  thì ta nói nó liên tục trên (a, b). 

 Hàm ( )f x   liên tục trên khoảng mở (a,b) và liên tục phải tại  a, liên tục trái tại 

bthì ta nói nó liên tục trên [a,b]. 

 1.2.5. Định nghĩa điểm gián đoạn 

 Nếu ( )f x  không liên tục tại a thì ta nói ( )f x  gián đoạn tại a. 

 Nếu a là điểm gián đoạn và ( ), ( ) f a f a  là các số hữu hạn thì a đƣợc gọi là điểm 

gián đoạn loại một. Hiệu ( ) ( ) f a f a gọi là bƣớc nhảy của ( )f x  tại a. 

 Nếu a là điểm gián đoạnvà không phải là điểm gián đoạn loại 1, thì a đƣợc gọi là 

điểm gián đoạn loại 2. 

 1.2.6. Tính chất hàm số liên tục. 

Cho , : , , .  f g X R a X R  Khi đó, 
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 Nếu ( )f x  liên tục tại a thì | ( ) |f x  liên tục tại a. 

 Nếu ( ), ( )f x g x  liên tục tại a thì ( ) ( )f x g x  liên tục tại a. 

 Nếu ( )f x  liên tục tại a thì ( )f x  liên tục tại a. 

 Nếu ( ), ( )f x g x  liên tục tại a thì ( ) ( )f x g x  liên tục tại a. 

 Nếu ( ), ( )f x g x  liên tục tại a và ( ) 0g x  thì 
( )

( )

f x

g x
 liên tục tại a. 

 Nếu f liên tục tại a và g liên tục tại ( )f a thì .g f  liên tục tại a.  

 Nếu f  liên tục trên đoạn [a,b] thì f  đạt giá trị nhỏ nhất m vàgiá trị lớn nhất M  

trên [a,b] và  ( ) ,R f m M .Hơn nữa [ , ] q m M  thì [a,b] c  sao cho ( ) .f c q  

 Nếu f  liên tục trên đoạn [a,b] và ( ) ( ) 0f a f b  thì [ , ] c a b  để ( ) 0.f c  

 

 1.3. Đạo hàm của hàm số một biến 

 1.3.1. Đạo hàm tại một điểm 

Cho f  là hàm xác định ở lân cận 0( )V x của điểm x0. Nếu tồn tại giới hạn hữu hạn 

0 0

0

( ) ( )
lim ,
 

  

x

f x x f x

x
 thì giới hạn này đƣợc gọi là đạo hàm của hàm f  tại điểm 0x và 

kí hiệu là 0'( )f x hay 
0( )df x

dx
, khi đó f đƣợc gọi là có đạo hàm tại điểm 0.x  

 1.3.2. Đạo hàm một phía 

Cho f  là hàm xác định ở lân cận phải 0( )V x của điểm x0. Nếu tồn tại giới hạn hữu hạn 

0 0

0

( ) ( )
lim ,

 

  

x

f x x f x

x
thì giới hạn này đƣợc gọi là đạo hàm phải của hàm f  tại điểm 

0x và kí hiệu là 0' ( )f x , khi đó f đƣợc gọi là có đạo hàm phải tại điểm 0.x  

      Tƣơng tựnếu tồn tại giới hạn hữu hạn 
0 0

0

( ) ( )
lim ,

 

  

x

f x x f x

x
 thì giới hạn này đƣợc 

gọi là đạo hàm trái của hàm f  tại điểm 0x và kí hiệu là 0' ( )f x , khi đó f đƣợc gọi là có 

đạo hàm  trái tại điểm 0.x  

 1.3.3. Định lí. Cho hai hàm số ,f g  khả vi tại a. Khi đó: 
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 ( ) '( ) '( ) '( ),  f g a f a g a  

 với mọi ,R  có ( ) '( ) '( ),f a f a   

 [ . ]'( ) '( ) ( ) ( ) '( ), f g a f a g a f a g a  

 nếu ( ) 0g a  thì 2

'( ) ( ) ( ) '( )
( ) .

( )

  
 

 

d f f a g a f a g a
a

dx g g a
 

 1.3.4. Đạo hàm của hàm hợp 

Cho , : , :  a X f X R g Y R  với ( ) .f X Y  Nếu f  có đạo hàm tại a và g  có đạo 

hàm tại ( )f a  thì hàm hợp g f  có đạo hàm  tại a và ( ) '( ) '[ ( )]. ( ).g f a g f a f a  

 1.3.5. Đạo hàm của hàm ngƣợc 

      Giả sử f là hàm xác định ở 0( )V x và có hàm ngƣợc g  ở trên 0( )V x . Khi đó nếu tồn 

tại 0'( ) 0f x  thì hàm g có đạo hàm tại điểm 0 0( )y f x và 
0

0

1
( )

( )
 


g y

f x
. 

 1.3.6. Đạo hàm cấp cao 

Cho : f X R  khả vi trên X.  

 Nếu f có đạo hàm tại a thì ( ( )) f a  đƣợc gọi là đạo hàm cấp 2 của f  tại a và kí 

hiệu là ( ).f a  Một cách tổng quát, đạo hàm cấp n của f tại a, kí hiệu là 
( ) ( )nf a , 

xác định bởi công thức ( ) ( 1)( ) [ ] ( ). n nf a f a  

 1.3.7. Định lí. Cho 
*, , , :  R n N f g X R  khả vi n lần trên X. Khi đó 

 
( ) ( ) ( )( ) ,  n n nf g f g  ( ) ,  n n nd f g d f d g  

 
( ) ( )( ) ,n nf f    ( ) ,n nd f d f   

 
( ) ( ) ( )

0

( ) 




n

n k k n k

n

k

fg C f g (công thức Leibnitz), 
0

( . ) ( )( ).




n

n k k n k

n

k

d f g C d f d g  

 1.3.8. Định lý các hàm khả vi 

 1.3.8.1. Điểm cực trị của hàm số 

     Hàm số ( )f x đƣợc gọi là đạt cực đại (hoặc cực tiểu) tại a nếu tồn tại số 0  sao cho 

( , )   x a a   thì ( ) ( ) 0 f x f a  (hoặc ( ) ( ) 0 f x f a ). Điểm cực đại và cực tiểu 

gọi chung là điểm cực trị. 

 1.3.8.2. Định lí Fermat 

    Nếu ( )f x khả vi tại  a và đạt cực trị tại a thì ( ) 0. f a  
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 1.3.8.3. Định lí Rolle 

    Cho :[ , ]f a b R  liên tục trên [ , ],a b  khả vi trên ( , )a b  và ( ) ( ).f a f b  Khi đó, tồn 

tại ( , )c a b  sao cho ( ) 0. f c  

 1.3.8.4. Định lí Lagrange 

    Cho :[ , ]f a b R  liên tục trên [ , ],a b  khả vi trên ( , ).a b Khi đó, tồn tại ( , )c a b  sao 

cho ( ) ( ) ( ) ( ).  f b f a b a f c  

 1.3.8.5. Định lí Cauchy 

    Cho hai hàm số , :[ , ]f g a b R  liên tục trên [ , ],a b  khả vi trên ( , )a b . Ngoài ra 

'( ) 0, ( , ).  g x x a b  Khi đó, tồn tại ( , )c a b  sao cho 
( ) ( ) '( )

.
( ) ( ) '( )






f b f a f c

g b g a g c
 

 1.3.9. Công thức Taylor, công thức Mac-Laurin 

Cho hàm số f  khả vi đến cấp ( 1)n  tại lân cận điểm 0x .  

 Gọi đa thức ( )nP x  với deg( ( )) nP x n  thỏa mãn ( ) ( )

0 0( ) ( ), 0,  k k

nP x f x k n  là 

đa thức Taylor của ( )f x  tại lân cận điểm 0x . 

 Nếu ( )nP x  là  đa thức Taylor của ( )f x  tại lân cận 0x  thì nó là duy nhất và có 

dạng 

( )

0 0
0 0 0

'( ) ( )
( ) ( ) ( ) ... ( ) .

1! !
     

n
n

n

f x f x
P x f x x x x x

n
 

 Với mọi x thuộc lân cận của 0x ,ta có: 

( ) ( 1)
10 0

0 0 0 0

'( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ... ( ) ( ) ,

1! ! ( 1)!


       



n n
n nf x f x f c

f x f x x x x x x x
n n

 

trong đó c nằm giữa x và 0x  

Công thức trên đƣợc gọi là công thức khai triển Taylor cấp n của hàm ( )f x  ở lân cận 0x . 

Biểu thức 
( )

1

0

( )
( ) ( )

( 1)!

 


n
n

n

f c
R x x x

n
 đƣợc gọi là phần dƣ thứ n của khai triển Taylor. 

 Khi 0x = 0 công thức Taylor trở thành 

( ) ( 1)
1'(0) (0) ( )

( ) (0) ...
1! ! ( 1)!


    



n n
n nf f f c

f x f x x x
n n  

Công thức trên đƣợc gọi là công thức khai triển Mc Laurin cấp n của hàm ( )f x . 
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 Chƣơng 2. MỘT SỐ PHƢƠNG PHÁP ĐẶC BIỆT 

Loại  1. Phƣơng pháp quy nạp 

Ví dụ 1  Cho hàm số f  xác định với mọi x   và thoả mãn: 

        1, ,f xy f x f y f x y x y    
 ; 

 1 2f 
 

Hãy xác định   , ,
m

f m f
n

 
 
 

 với  , \ 0m n   . 

Giải: 

Ta có:            1.0 1 . 0 1 0 1 0 2 0 2 1f f f f f f        , ( do  1 2f    

 0 2 1 1f      

Tìm  2 ?f   . Ta có: 

               1.1 1 . 1 1 1 1 2 1 . 1 1 1 2.2 2 1 3f f f f f f f f              

Tìm  3 ?f   . Ta có: 

               2.1 2 . 1 2 1 1 3 2 . 1 2 1 3.2 3 1 4f f f f f f f f              

Giả sử   1,f m m m    . Ta chứng minh  1 2f m m    . 

Thật vậy: 
               

     

.1 1 1 1 1 . 1 1

1 .2 1 1 1 1

f m f m f f m f m f m f f m

m m m

        

       
   

Vậy   1,f m m m      

Tính  1 ?f    . ta có: 

             1 .1 1 1 1 1 1 1 2 1 1 1 1 0 1 1f f f f f f f                           

Tính  2 ?f    Ta có: 

                1 1 1 . 1 1 1 1 2 1 . 1 1 1 2 1f f f f f f f f                            
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Giả sử   1,f m m m      . Cần chứng minh  1 1 1f m m m          

Thật vậy: 

                 . 1 1 1 1 1 . 1 1 1 1f m f m f f m f m f m f f m m m                        

 vậy ta có:    1, 1f m m m      

Với x  có:                .1 1 1 1 1 2 1 1f x f x f f x f x f x f x f x             

             1 .1 1 . 1 1 1 1 2 2 1 1 1f x f x f f x f x f x f x                  

       2 1 1 1 1 2f x f x f x f x            

Giả sử     , ,f x n f x n n x        . cần chứng minh    1 1f x n f x n       

Thật vậy: 
       

         

.1 1 1 1

1 2 1 1 1

f x n f x n f f x n

f x n f x n f x n f x n f x n

        

             
  

Tính  1 ?f x   Ta có:  

             

   

1 .1 1 . 1 1 1 1 1 2 1 1

1 1

f x f x f f x f x f x f x

f x f x

              

   
  

Tính  2 ?f x    

             

       

2 .1 2 1 2 1 1 2 2 2 1 1

2 1 1 1 1 2

f x f x f f x f x f x f x

f x f x f x f x

               

         
  

Bằng quy nạp, ta chứng minh đƣợc: 

       , \ 0 , 2f x n f x n n x         

Ta có:  , \ 0m n    có    . . 1
m m m

f m f n f n f f n
n n n

     
         

     
  

Ta có:    1, 1f n n f m m     (do  1  ) 

m m
f n f n

n n

   
     

   
   ( do  2  ) 
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Vây:   

. 1
m m m

m n f n f
n n n

   
        

   
 

 

Ví dụ 2 Cho hàm số f  không đồng nhất không, xác định trên  bởi 

       , , 2 .x y f x f y f x y f x y        

a. Chứng minh   1,f x x     

b. Cho  3 0f   . Tính      2010 ; 2016 ; 2019f f f   

Giải: 

a. Chọn          0 2 . 0 2 2 0 1 0y f x f f x f x f          

Do    0 0 1f x f    . 

Thay x  bởi 
2

x
 và y  bởi 

2

x
, có:      

2

2 0 2 1
2 2 2

x x x
f f f x f f f x

      
          

      
   

   1 0 1f x f x        

b. Ta có        2f x y f x f y f x y      

Nên:          6 3 3 2 3 . 3 3 3 1f f f f f         

         9 6 3 2 6 . 3 6 3 0f f f f f        

           12 9 3 2 9 3 9 3 6 1f f f f f f          

Quy nạp chứng minh :      3. 2 1 0; 3. 4 1; 3. 4 2 1f k f k f k                  

Ta có:  2016 3.672; 672 4.168 2016 1f      

 2019 3.673 2019 0f     

 2010 3.670; 670 4.167 2 2010 1f        
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Loại  2. PHƢƠNG PHÁP CHỌN GIÁ TRỊ ĐẶC BIỆT   

Ví dụ 3 Cho hàm số :f   thoả mãn:  

 
   

, , , 0
f x f y

f xy x y x y
x y


   


 . có tồn tại x  để   0f x   không? 

GIẢI: 

Chọn  
   

   
1

1 , 1 1
1

f x f
y f x x xf x f

x


      


  

Cho      0 0. 0 1 1 0x f f f       

Vậy  1,0 0x f x      . 

Tại  
   

         
2 0

2, 0 2.0 2 0 2 0 0 2 0
2 0

f f
x y f f f f f f


         


  

Tại 

 
   

         
1 0

1, 0 1 .0 0 1 0 1 2 0 0
1 0

f f
x y f f f f f f

 
                  

  

Vậy   0f x    

Ví dụ 4 Tìm tất cả các hàm số :f  thoả mãn:  

          , ,xf y yf x x y f x f y x y      

GIẢI: 

Cho        
2

1 2 1 2 1 1 1 1 0x y f f f f              

Trƣờng hợp 1:  1 0f   . Cho            1 1 1 1 0y xf f x x f x f f x         

Trƣờng hợp 2:  1 1f    

cho                1 1 1 1 1y xf f x x f x f x f x x f x           

   1 0x xf x x f x         
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Với  0 1x f x     

Vậy  
0 0

1

khi x
f x

a khi x


 


  

Loại  3. PHƢƠNG PHÁP HÀM LIÊN TỤC   

Ví dụ 5  Tìm hàm số liên tục  f x  thoả mãn:    2 . 1,f x f x x     

GIẢI: 

Từ    2 . 1,f x f x x    suy ra   0,f x x     

Cho      0 0 . 0 1 0 1x f f f        

Cho      1 1 . 1 1 1 1x f f f        

Thay x  bởi x  ta có    2 1f x f x    

Vậy ta có            2 2 ,f x f x f x f x f x f x x         

Vậy ta chỉ cần xét với 0x   

Trƣớc hết ta xét với 0 1x    

Từ      
 

2

2

1
. 1,f x f x x f x

f x
     ;      

 
4 2 4

2

1
. 1f x f x f x

f x
    

Vậy  
 

 4

2

1
f x f x

f x
   . thay x  bởi 4x  , ta có    

44 4f x f x   

Cứ tiếp tục ta có:      
.....4 44 4 4......f x f x f x f x

 
     

 
  

Vậy      lim 0 1n

n
f x f x f


      

Tƣơng tự vời 1x    
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Ta có:    
11

4

1

2

1
..... lim 1 1n

n
f x f x f x f

f x


  
        

     
 
 

  

 

Ví dụ 6 Cho , 1     . Tìm tất cả hàm số  f x  xác định trên   thoả mãn 

điều kiện     ,f x f x x      

GIẢI: 

Nếu           
2

1 ....
n

f x f x f x f x f x


            

     lim 1 ,
n

n
f x f x f x 


      

Nếu  

2
1

1 11 1

1 ...

n

f x f x f x f x f x


  

   
   
   

 
       
                                

 

  

   

1

lim 1 ,

n

n
f x f x f x

 
 

 



 
 

     
 
 

  

Vậy  f x c    

 

Ví dụ 7 Tìm các hàm số  f x  xác định  và liên tục trên  sao cho 

  2 1
,

4
f x f x x

 
    

 
  

GIẢI: 

Ta có:    2 1

4
f x f x f x

 
    

 
 nên ta chỉ cần xét với 0x   . Lấy 0x    

Trƣờng hợp 1: 0
1

0
2

x   xét dãy:   0 11 : , ,....., ,.....nx x x  với 2
1

1

4
n nx x    
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Quy nạp, ta chứng minh 
1

0 ,
2

nx n   , 
2

1

1
0

2
n n nx x x

 
    

 
  

Vậy dãy (1) đơn điệu tăng và bị chặn nên dãy hội tụ. 

2 1 1
lim 0

4 2
n

n
x A A A A


           

Do  f x  liên tục và  
1

lim
2

n
n

f x f


 
  

 
  

Ta có   2
1

1
;

4
n nf x f x

 
  

 
 mặt khác   2 1

,
4

n nf x f x n
 

   
 

  

Vậy      0 1 0

1 1
... ... , 0,

2 2
nf x f x f x f x

   
         

   
  

Trƣờng hợp 2: 0

1

2
x   . Xét dãy   0 1 22 : , , ,...., ,....nx x x x  với 1

1

4
n nx x     

Ta có: 
2

2 2
1 1

1
0

2
n n n n nx x x x x 

 
       

 
 . Vậy dãy (2) đơn điệu giảm và bị chặn dƣới 

bởi 
1

2
. Do đó dãy (2) hội tụ. 

Gọi 
1 1

lim
4 2

n
n

x B B B B


       

Do  f x  liên tục nên  
1

lim
2

n
n

f x f


 
  

 
  

Ta có    2 2
1 1 1

1 1
;( )

4 4
n n n n nf x f x f x do x x  

 
     

 
  

Vậy      0 1 0

1 1
... ... ,

2 2
nf x f x f x f x

 
       

 
  

Vậy   , 0f x C x     

Kết luận   ,f x C x    
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BÀI TẬP TỰ LUYỆN 

1. Cho  f x  xác định trên  , thoả mãn điều kiện:      , :u v f u v f u f v       

a. Chứng minh ,x r     ta có:    . .f r x r f x   

b. Nếu  f x  liên tục tại 0x   , hãy xác định  f x   

2. Cho  f x  xác định trên   , thoả mãn điều kiện:      , : .u v f u v f u f v      

a. Chứng minh ,x r     ta có:    .rf x r f x  

b. Nếu  
1

lim 0
x

f x


  , hãy xác định  f x     

3. Chứng minh mọi  hàm :f   thoả mãn một trong hai đẳng thức sau thì cũng 

thoả mãn đẳng thức còn lại: 

      , ,f x y f x f y x y      

        , ,f xy x y f xy f x f y x y        

4. Cho a  là một số thực 0 1a   và hàm f  liên tục trên  0,1  có 

           0 0, 1 1, 1 , , 0,1 ,
2

x y
f f f a f x y x y x y

 
        

 
  

Hãy xác định 
1

7
f
 
 
 
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KẾT LUẬN 

Báo cáo đã trình bày một số kiến thức cơ bản về giải tích liên quan đến giới hạn hàm số, 

hàm số liên tục, đạo hàm của hàm một biến và một số phƣơng pháp đặc biệt để giải 

phƣơng trình hàm.  

Những kết quả trong báo cáo có thể xem nhƣ những bài tập cho sinh viên nhằm nâng cao 

tƣ duy toán học và ôn thi Olympic Toán toàn quốc. 
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